PARTIE A

x*-8y’=1 (E)

1/ le couple (1;0) est solution de (E).

o/ a=(F 5 e

(3)=()
xo=1 yo=0.
)

a/ x2-8ya=1 donc (x¢;yo) solution de (E). De méme < ;1 >:A (O

(31> donc le couple( X1;¥1) est solution de (E).

Supposons le couple( Xn;¥n) solution de (E):

Xnt+1 = 3Xn+8yn

Ynt+1 = Xn+SYI1
x2 . — 8yt = 97} + 64y2 + 48z,y, — 8z — T2y2 — A8x,y, = v — 8yt =1
puisque ( Xn;¥n) solution de (E).
Par récurrence on en déduit que le couple( Xn;¥n) est solution de (E) pour tout entier naturel n.

b/
x?=1+8y> donc x,>0 pour tout n.
de plus yg=0 et y1=1>0 et y, 1=x,+3yy donc si y,>=0 alors y,,1>>0 par récurrence y,>0 pour tout n.
or Xpi1-Xp=2x,+8y,>0 car y,>0 et x,>0. il en résulte que x,,1> x, pour tout n.

3/
le couple(Xn;¥n) est solution de (E) d’apres 2/a/ et(Xn) est une suite d’entiers naturels strictement croissante a valeurs positives

donc avec un nombre infini d’éléments.
Il en résulte que (E) admet une infinité de solutions.
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