Cercle circonscrit a un triangle isocele - correction I

1/ D’apres I’inégalité triangulaire : AC<AB+BC donc a<2b soit b >§ .

2/ Le centre O du cercle est le point d’intersection des médiatrices du triangle ABC :

2
Le triangle CDO est rectangle en D donc : %+OD2:R2 (D)

2
Le triangle BDC est rectangle en D donc : (R —OD)2+aZ:b2 2)
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2
D’apres (1) : ODzsz—aZ.
2

D’apres (2) : R2+OD2—2R><OD+%:b2

2R*~2RXx0OD=b’

2
OD=R—b—
2R

En remplacant dans (1) :
2 2 2
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3/ a/ 1l s’agit d’effectuer I’analyse de la fonction R(b) en calculant sa dérivée :

2
2bVab'—g?-80XE

o 2V4b*—a’
R'(b)= —=
4b°—a
4b(4b*—a*)-8b°
Ri(b)= 4014Da) 80
2(4b*~a*)Vab*—a
2 2
R'(b)= 2b(2b°—a’)

(4b*—a*)V4b’—a’
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. . a
Il en résulte que R est minimum lorsque b=—~=

L

2
b/ AB*+BC*=2b*=2 (%)=a2=AC2 donc d’apreés la réciproque du théoreme de Pythagore le

triangle ABC est isocéle et rectangle en B.

¢/ la valeur minimum de R :
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